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1. a) Fie G = Q ∩ (0,∞). Este grupul (Q,+) izomorf cu (G, ·)?
b) Sunt izomorfe grupurile multiplicative (R∗, ·) şi (C∗, ·)?

2. Fie (G, ·) un grup şi aplicaţia f : G −→ G definitǎ prin f(x) = x3, (∀)x ∈ G. Demonstraţi cǎ
a) dacǎ f este morfism injectiv, atunci G este abelian.
b) dacǎ f este morfism surjectiv, atunci G este abelian.

3. Fie f : R −→ R o funcţie cu proprietatea:

f(x) ≥ 1

x
, (∀)x > 0.

Demonstraţi cǎ f nu admite primitive.

4. Fie f : [0, 1] −→ R o funcţie continuǎ cu proprietǎţile:∫ 1

0

f(x) dx = 0 şi

∫ 1

0

xf(x) dx = 0 .

Demonstraţi cǎ existǎ a, b ∈ [0, 1], a 6= b, astfel ı̂ncât f(a) = f(b) = 0.

Subiect propus de conf.dr. Silviu Birǎuaş

Notǎ: Toate subiectele sunt obligatorii şi sunt punctate cu note cuprinse ı̂ntre 1 şi 10.

Succes!


